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^ O GARITHM US compofito vocabulo dicitur 
a ratione & numero , quafi rationum numerus; id 
quod plane cum re confentit, Eft enim Logarith- 
mus nihil aliud ;quam numerus ratiuncularum, con- 
tentarum in ratione, quam abfolutus quifque ad 
unitatem obtinet. In qua definitione rationes acci- 
pimus, tanquam magnitudines partibus conftantes 
WU NÓŻ homogeneis toti; ftrićtiori aliquanto notione,quam 
vulgo folet.: Quamvis enim ratum fit, rationem omnem ex comparatione 
quantitatum homogenearum oriri:certe nec quævis comparatio producit ra- 
tionem;nec quarumvis quantitatum,homogenearum licet, habitudo eft ratio 
uanta;feu partibus conftans.Nam zqualitatis, qux dicitur,ratio,eft illa qui- 
z quantitatum homogeneatum, atque a-quaitum, habitudo mutua, unde 
nec rationis appellatione privandam autumem,cui definitio Esclidéa compe- 
tit non minus ac aliis ratiotibus, quas inz qualitatis vocant:fed nihil obftat, 
quo minus generalem iftam rationis notionem porr^ dividamus ita, ut 
quantitatem habere putentur folz rationes, ex inequalium habitudine ortz; 
at zequalitatis ratio in indivi(ibili confiftat,habeatque fe in rationibus,quem- 
admodum punétum in magnitudinibus , aut nullitas in numeris , que fin- 
gula quantitate ac. partibus carent. Componas. enim fexcentas rationes 
aequalitatis, non'augetur'nec minuitur ratio , fed eadem manet zqualitas : 
fecus atque in rationibus inzequalitatis, quae additze vel detracta invicem, 
faciunt rationem majorem vel minorem. — Quantum autem eft, quod addi- 
tis vel demtis partibus homogeneis dugetur mipuiturve. . Sed nec quxvis 
comparatio quantitatum homogenearum rationem producit. Veluti cum 
numerum dividimus per numerüm , comparantur utique quantitates Homo- 
genez, fpectandó quoties altera contineatur in altera ; fed quod inde oritur 
latus, nec ratio eft ipforum numerorum, nec fané quantitatem exprimit 
rationis, quz utrifque intercedit. Alioquin divifo numero quovis per xqua- 
lem, qua inde oritur unitas , exprimeret quantitatem rationis wqualium, 
quam tamen quantitate carere fupra adftruximus. “Quinimo, datis pluri- 
bus rationibus, v. gr. 4 ad 2, & 3 ad 3, fi divifo utriufque p ur per 
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fuum confequentem, exhiberent orti 2 & 3 veram quantitatem iftarum rac 
tionum; oporteret,ut ex his ortis compofitus numerus, nimirum 5, exhibe- 
ret quoque veram quantitatem rationis compofitz. Atqui ratio compofita 
eft 36 4d 6, cujus quantitatem jam exprimeret ortus 6, diverfus fané ab 
iftos. Obtinuit tamen ufus, ut rationes denominentur à latere orto; fic 
ratio 4 ad 2 dicitur dupla, & 9 ad 3 tripla: verum hac nomina arbitrio 
hominum impofita; retineri quidem poflunt, veritati-autem derogare nullo 
modo debent. Quanquam nec uti/itate carét ifte modus denominandi ra- 
tiones; fiquidem arguit, rationes effe majores, quarum denominator eft 
major, & contrà: eodem modo finus majores congruunt majoribus arcu- 
bus, quorum tamen veram quantitatem exprimere nemini videntur. Coe- 
terum , ut linea eft dupla lineæ, quam bis continet; ita, proprie loquendo, 
dupla foret ratio alterius rationis,quam bis continet ; fed pro eo duplicatam 
dicere maluerunt Scriptores, quorum arbitrio fynonyma alioquin vocabula 
dupli Gz duplicati, res plané diverfas fignificare intelliguntur, Verum 
id quod eft multó maximum , nimirum omnium quantitatum. menfuram 
effe quantitatem homogeneam , & in divifione genuina fieri applicationem 
meniurz homogenez ad quantitatem menfurandam , ortum vero ex tali ap- 
plicatione, nihil aliud effe, quam numerum Arithmeticum, exprimentem , 
quoties menfura continetur in menfürato ; hoc fcilicet eft, quod omnem 
dubitationem excludit. Ita falluntur profecto, qui applicata linea recta 
illatabili ad aream datam, putant inveniri latitudinem re&anguli. quafi 
non potius fecundum veras divilionis leges applicaretur rectangulum zqué 
longum divifori, & æquè latum unitati affumtee, ad aream extenfam quoque 
ad longitudinem diviforis, & quafinon ortus ex ifta applicatione, numerus 
effer Arithmeticus, exprimens, quoties rectangulum menfurans contineatur 
in menfurato, vel (cum per 1. V] eadem (it ratio ) quoties latitudo rećtan. 
gali applicati contineatur in latitudine rećtanguli menfurati ; quo fcilicet 
divifio veré opponatur multiplicationi, quz refolvat hujus produétum in fua 
elementa, Quemadmodum enim omnis multiplicator eft numerus Arith- 
meticus (ut habet Srevi»^: in Arithmetica Practica; ) ita omnis ortusa 
divifione eft fimiliter numerus Arithmeticus. Quz quidem omnia facilli- 
me przefenti negotio aptantur. Nam multiplicare rationem nihil eft ali- 
ud, quam replicare aliquam rationem toties , quot funt unitates in numero 
aliquo Arithmetico, qui diciturfaétor. Et dividere rationem, eft applicare 
rationem aliquam ad aliam rationem, ut inveniatur numerus Arithmeticus, 
exprimens,quoties menfurans ratio contineatur in menfürata. Id fi hic fieret, 
nihil dubium, quin vera patefieret rationis quantitas. At enimvero, cum 
applicatur terminus alicujus rationis ad alterum;num putamus e ap- 
plicari 
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plicari ad rationem ? quo pa&to igitur ortus ex tali applicatione poteft ex- 
primere quantitatem datz rationis? Verum eft quidem , quod ortus ex 
applicatione termini ad terminum , rationem habet ad unitatem eandem, 
uam dividuus ad diviforem ; fed hoc modo eadem prodit ratio , quz ante 
divilionem fuerat, aliis tantum terminis expreffa; nec proinde quantitas 
rationis date invenitur in menfura aliqua priùs nota , quemadmodum in 
aliis inagnitudinibus divifis afdolet, Gc inftituti noftri ratio poftulat : 
Siquidem tum demum quantitatem rationum exacte determinafie videbi- 
mur, cùm eas omnes in una aliqua ac eàdem communi menfura x ftimare 
noverimus ; id quod Logarithmorum ope przftari, definitione modo tra- 
dita innuere volui. Ex qua porro intelligitur, cum finguli Logarithmi nu- 
merent particulas rationum inde ab unitate ad fingulos ordine abfolutos 
procedendo coacervatarum ; fieri non poffe, quin xxqualibus Logarithmo- 
rum differentiis (id eft, æqualibus particularum incrementis ) congruant 
quoque æquales rationes abfolutis intercedentes ( cum integra ex a quali 
numero particularum zequalium conflata , inter fe fint qualia; ) adeoque 
Logarithmos effe in proportione Arithmetica , cum eorum abfoluti funt in 
Geometrica ; idcirco poffe operationem Regul: proportionum in compen- 
dium redigi, fübftitutà additione & fubtraćtione loco multiplicationis & 
divifionis : Denique rationis cujufque bipartitionem, tripartitionem, ec. 
25 alioquin requireret extraćtionem radicis quadrata, cubic, 66. con- 
ftere in bipartitione, tripartitione, cz. differentie Logarithmorum datis 
terminis congruentium ( hoc eft, ratiuncularum in ratione data compre- 
henfarum. )Qui ufus cum fit eximius, patet poftremo, quo pacto tam utiles 
numeri artifciales, feu Logarithmi concinnari poffint ; nimirum invefti- 
gando,quot ratiunculæ aflumtæ magnitudinis, contineantur in ratione cujuf- 
que abío'uti ad waitarem. Sic enim unitatis Logarithnius evadit o, cum 
unitati: ad unitatem ratio fit xqualitatis, quam quantitate carere fupra ffe- 
rui. lia pimirum fet, ut cum inter multiplicandum vel dividendum uńitas 
nihil muter ; hujus Logarithmus o (dum additio & fubtraćtio fübftituun- 
tur multiplicationi & divifioni) nihil quoque additione vel detraćtione fui 
mutet. - Numerus autem ratiuncularum in ratione decupla contentarum 
commodiílimé affumitur 1,0000000 ( hoc eft, una decupla ratio in nu- 
merum partium decimalium rotundum diftributa. ) Ira enimfiet, dum 
inter unitatem & ro intercedit una ratio decupla, &c porro inter 16 & 
100 altera.jnter 100 & 1000 tertia, & deinceps; ut in centupla quidem ra- 
tione contineantur ratiunculz »,cocoooo (hoc eft, dux decuple ratio- 
nes in numerum partium rotundum dift ribute ) in millecupla vero ratione 
contineantur 3„0000o0o (hoc eff, tres rationes decuplae in numerum par- 
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tium rotundum diftribute;) & deinceps. Unde primum hoc commodi 
confequimur; ut abfolutis, iifdem charaćteribus expreffis, iidem.comipetant 
Logarithmi ; veluii i abfoluto 2 competat. Logarithmus 0,7010299 3 
etiam abfolutis 20, 200, 20co competent Logarithmi 1,3010299 ; 
2,1010299; 3,3010299. Etenim fi rationes » ad 1,20 ad. 152oo ad i, 
& deinceps, intelligantur partita illa quidem in rationes 2 ad 1 & riad r; 
ifta in 20 ad io, & road 1, hecin 300 ad ioo , & 100 ad 1, apparet, 
quod exceffus zad 1, quo illa fuperat rationem 1 ad : «qualis fit exceffui 
20ad 10, quo iftà fuperat rationem 10 ad : , idemque æqualis exceffui 
200 ad 100, quo hac fuperat rationem roo ad 1. Ergo fi ratio 2 ad x 
prater aqualitatis rationem (quam innuit characteriftica o) contineat ra- 
tiunculas ; o 10299, qualiam ipfa decupla continet 1,2000000; certé ra- 
tio o ad į prater unam decuplam (quam innuit characteriftica r) conti- 
nebit eundem tiumerum ratinncularum excurrentium 3010299; & ratio 
200 ad i prater duas decuplas (quas innuit charaćteriftica 2 ) continebit 
fimiliter eundem numerum ratiuncularum excurrentium 3010299. Unde 
porro & hoc confequimur, ur ex infpećta charaéter:ftica , uniufcujufque 
abfoluti valorem «ftimare queamus. Nam cum in decupla contineantur 
1,0000000 ratiuncul£ numero rotundo, & in centupla 2,0000000 ra- 
tiuncule numero itidem rotundo, oportet, ut quacunque funt inter de- 
cuplam & centuplam contineant plus quàm unam decuplam, minus autem 
quam duas; quamobrem charaéteriftica omnium abfolutorum , qai fant 
inter 10 & 100, ipliufque adeo denarii (hoc eft, omnium numerorum, qui 
fcribuntur duobus charaéteribus) erit 1 ; & fic deinceps. 

His ita ordinatis, proximum eft, ut oftendamus; quomodo inveniatur 


menfura rationis, quam quifque abfolutus obtinet ad unitatem, in partibus, 


qualium decupla continet 1,0000000 (hoceft,quomodo cujufque abfoluti 
Logarithinus inveftigandus fit.) Verbi grati : Scire velim, ratio 10o[ $ 
adiz quot contineat ratiunculas ,, qualium decupla continet 1,0000000. 
Difpefco igitur rationem datam 1 oo[ ; ad 1 in fuas partes,nimirumroo[ g 
ad 100, 100 ad ro, & ro ad 1r, quarum pofteriores dux confti- 
tuunt duas decuplas (unde patet Characterifticam fore 2 ; ) itaque reftat, 
ut inveftigemus, quota pars fit reliqua ifta ratio roof s ad 100 ipfius de- 
cupke. Quod fi igitur termini roofs & reo ducantur uterque in fefe, 
produéti exhibebunt rationem duplicatam rationis roof « ad 106, cujus 
(duplicatz (c. rationis) termini rurfus in fe ducti procreabunt duplicatam 
dup icatze, id eft, quadruplicatam rationis 1oo[ s ad'1 00 : atque ita con- 
tinuata muitiplicatione terminorum , donec is, qui gignitur ex ductu con- 


tinuo termini roof 5 in fzipfum, evadat decuplus ejus; quem dućtus con” 


tinuus 
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tinuus.termini.1 oo.in feipfum producit; denominatot poteftatis pofttemo 
genita oftendet, quot integris vici bus ratio 166 [5 ad 100 contineatur in 
decupla. -Et cum alter terminorum'fit roo, cujus poteftates omnes con- 


"ftant unitate & certo numero cyphrarum ; omnis: labor reliquus occupà- 


bitur circa elevandum alterum terminum 1oc[ « ad eam poteftatem, qua 
prioris termini (nimirum 1ocrij) què altam poteftatem excedat. decuplo; 
cujus operatiohis compendium exemplo, quam verbis docere præftats 


1oc[$900 (1) 1893406 (128) . |fed.in proxime przece- 
çoox (1). 6043981 (128) . | dentem, hoc modo 
PA "Peru" NAC YJ cae 0130 (448 
1065000 3584985 (256) Gz zda (448)- 
. | 603801 (16) 
5025 5894553 (256) e 
R RIWZERZE 2 | 4RO 
1010025 (2) 12852116 (512) 115994 44 4) 


ooror(2) Ubi rurfus. nimium 
t| Hac poteftas pluf- ‘colligitur; ergo eandem 


1010025 quam decuplo excedit adhuc 448vam duco,non 
19100 . poteftatem zeque altam in 1 Gtam ut modo,fed in 
20 1ocrij; ergo refumo |prosime przcedćntem, 
5 2 s6tam,eamq;duco, non nimirum $vam, hoc mo - 
"sus in fefe, ut modo, fed in; do: : 
Medi 4 proximé przcedentem,| 9340130 (448) 
991920k(4) — nimirum iz$vam, hoc| .60704or1 (8) 
modo: zo + ERS EL 
Tie M 9720329 (456) 
p 3584585 (256) 0510201 (4) 
6o I28 "RSE AER ET ER CR 
$1 Mesi E LL ed 9916193 (460 
1040706 (3) ZEE x — ik 
1106731 (64 ——— 
6070401 (8) i 10015603 (462) 
RE gd SPUR 
1083068 (16) 7340130 (448) Quz poteftas rurfus 
8603801 (16) 15303711, (322,4 | excedit limitem; quare 


10956299 (480) ,eandem 4.60mam duco, 


1173035 (32) l nòn: in zdam, fed in 


5303711 (32) Haec poteftas denuo êx- | 1 am, hoc modo : 
: papa (64)- - cedit que altam 109]! 9516195 (460) 


plufquam decuplo ; ergo ooi... (1) 
eandem 448vam düuco,] ——— ———— — — — 


1106731 (64) 


71393406 (128) |noninzzdam, ut modo,| 9965774 d 
um 
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Cümigitur 462da poteftas termini roo[ s excedat qué altam toorij 
plus quam decuplo; at 4612 ejufdem termini 1oc[ 5 excedat wquć altam 
1ocnj.minus quam decuplo + ajo, rationem roo[ 5 ad roo contineri in 
decupla plus quam 461 vicibus, minus autem quam 4462 bus. 


Cocterum 
460 99161937 & differentize 
Cum poteftas 4461>fit 4 9965774749581 ? propemodum 
462 10015603 349829 $ xquales ; 


Itaque partem proportionalem, quà poteftas jufta, nimirum 10000000 
excedit proxime minorem 9965774, per Regulam auream facilé ac tuto 
reperire datur, fumendo nimirum, 

juftz 10000000 
& proxime minoris 9965774. 


differentiam 34226, & dicendo ; 
lit differentia inter proximé minorem & majorem 
e (nimirum 4982 gy) 
Ad differentiam inter proximé minorem & juftam 
(putà 34226;) 

Ita 10000, ad 6868 ; quz funt partes decimales unius vicis, adeó ut 
ratio 1oo| $ ad 100 contineatur in decupla 461 | 6868 vicibus, Porro, 
Si decupla (five ratio 100| 5 ad 100 fumta 461|6868 vicibus) con- 
tinet ratiunculas 1, ooo00o0 ; quot ejufmodi ratiunculas continebit ratio 
100|5 ad roo femel fumta? Prodeunt216c9[ 7 ratiuncule, quz funt 
exaćta menfura rationis 1oo| 5 ad 100, quibus fi addas rationes ;oo ad 
10, & 10 ad r,hoc eft bis decuplam,conftantem ratiunculis » ,5oocooc fit 
integra menfura rationis 100| ad 1. (five Logarithmus abfoluti 100| 5) 
hic fcilicet 2, 6021659] 7. 

Pari modo invenietur Logarithmus abfoluti ggf} 5, vel ratio abfoluti 
99|5 ad 1, fi exratione roo ad 1. (qux zquipollet bis decupła ) auferas 
rationem 100 ad 99] g, hoc eft, ex ratiunculis 2, 0000000 auferas nu- 
merum fimilium ratiuncularum in ratione roo ad gg| 5 contentarum. 
Quzratur igitur. primum, quoties ratio 100 ad 99| s contineatur in de- 
cupla: Ubi rurfus alter terminorum cum fit 1 oo, operationis haut indiget; 
alter vero 99| 5 continuo du&tuin feipfum elevandus eft ad eam poteftatem, 
qux decuplo minor fit poteftate 1oorj wquć alta, En operationem : 
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8gr8or6 (32)  |1oorij zquć altà, ergo 


ooo (1 
"a id 6108158 (32)  |refume 
105861 8 
8955000 po 9660. (54) qas 
$95500 665527 (64) PESO 
49750 5164459 (128) 9177026(464) 
9900250 (2) 9544625 (128) Quz etiam plufquam 
520099 (2) 2771452 (256) decuplo minor eft pote- 
Borowa, , |2541772 (256)  |ftate roorij equéalta ;. 
Ponce M — ergo refume 
198 554290 (512) 1058613(448) 
49 Hzc poteftas pluf| 396069 (8) 


quam decaplo minor eft 575577456) 


9801495 (4) poteftate roorij zqué 


5941089 (4) altà; ergo refume 5941089 (4) 
mor 2771452 (256) 996814(460) 
7 86 9544615. (128) Hæc quoque plufquam: 
392 1459018 (384)  |iscuplo minor eft. po-- 
88 665527 (64) teflate 1ooxij zequé al~- 


ta , ergo refume 


5 
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9606930( 8) 


1058613 (448) 


6108158 (32) | 1017002 (456) 


396069 (8) 901728 (480) | 529999 — (2) 
-—————— À o M———— n ÓÓ— M M 
9229310 (16) Que poteftas rur-| 1995357 (458) 
‘ 139229 (16) fus eod itcnpli oomen (x). 


$512016(52) minor eft poteftate| 1001823(459) 
Cüm igitur 460ma poteftas termini 99[_ ş deficiat ab zequé alta roori 
plufquam decuplo ; at 45 ona ejufdem termini oo[ 5 deficiat ab x qué altå 
zoorii minus quam decuplo ; ajo, rationem. 1 0o ad 99[ 5 contineri in de- 
cupla plufquam 45 9 vicibus, minüs autem quàm 460. 
Tum, Ut differentia poteftatum 4.5 gne Śc 460me (nimirum 5009) ad: 
differentiam 45 onz & jufta (puta 1823:) Ita ro000, ad 3639.. Quare 
ratio 100 àd 99 [ 5 continetur in decupla 45 9[ 3639 vicibus.. 
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Porró, Sidecupla (five ratio 100.ad 99[ s fumta 45 9[3639 vicibus) 
«continet ratiunculas 10000000; quot ejufmodi ratiunculas continebit 
ratio 1oo ad 99[ 5 femel fumta. Prodeunt 21769[3 ratiunculw, qua 
funt exaćta manfura rationis 100 ad 99[ 5, qua fcilicet ratio ggf 5 ad t 
deficita ratione roo ad 1, hoc'eft; à bis decuplà, qux cùm conftet rati- 
unculis 2,0000a06, demtis hinc 2 1769[^, reftat menfura rationis 99['5 
ad 1, hxc fcilicet 1, 9978: 5 o[ 7, qui proinde eft Log-us abfoluti 99['5. 

Atque hoc modo zftimatis rationum quantitatibus in communi quadam 


"menfura, non folüm natura & ufus Logarithmorum clarius elucefcit ; fed 


& conftru&io eorundem multó facilior evadit. Id quod magis perfpicuum 
fiet, cum oftendero alterum etiam longè promtiorem modum rationes zfti- 
mandi. Sed amolienda eft priùs difficultas, que, haut fcio, an cuiquam 
detecta, plures utique in errorem induxit. Cum enim ratio duobus termi- 
nis intercedens vulgo haut aliter confideretur, quam accipiendo alterutrum 
terminum ut antecedentem, & alterum.ut confequentem ; unde cùm ratio 
eft quanta. (hoceft, cum termini funt inzquales) vel major terminus eft 
antecedens, & dicitur ratio majoris inzqualitatis, vel minor eft antecedens, 
& dicitur ratio minoris inzqualitatis : Ajo ego, eandem rationem iifdem 
„terminis conceptam poffe ac debere (faltem in Muficis, atque in hac noftra 
Logarithmótechnia) alio etiamnum modo confiderari ita, ut neuter termi- 
norum exiftimetur tanquam antecedens, vel confequens, fed uterque capia- 
tur fimul pariter tempore atque ordine. Sic v. gr. in Muficis interval- 
lum diapente, five ratio 3 vel 3, poteft quidem accipi ita, ut numerus un- 
dationum ab acutiori phthongo in aére excitatarum, nempe ternarius, fit 
antecedens, & binarius , exhibens numerum undationum pari temporis 
fpatio. à graviori phthongo effectarum, fit con fequens, dum intelligatur 
acutior phthongus tempore (vel faltim cogitatione; przcedere graviorem ; 
& vice veríà : fed nihil vetat, quo minus etiam arabo ifti phthongi fimul 
atque eodem tempore confonent, adeóque neuter altero lit vel tempore vel 
natura prior. Cocterum nihilo majus ob hoc vel minus evadit intervallum 
diapente (ratione fequialtera conftans ) five acutior phthofigus praecedat 
graviorem, fiyecontra, feu denique ambo fimul confonent. -- Ita; licét wti- 
lis fit demonftrationibus Geometricis confideratio vulgaris, quà minor ter- 
minus antecedens ad majorem confequentem dicitur minorem rationem ba- 
bere , quàm ideni ille major tanquam antecedens ad eundem minorem tan- 
quam confequentem obtineat:  Negatitamen haut poteft, eundem nume- 
rum ratiuncularum contineri in fefquialtera ratione, live ternarius fit ante- 
cedens, five binarius, five neuter; adeoque confiderationem antecedentis Sc 
copfequentis in ftimanda mole vel menfura rationum nullum inftar habere. 


Non 
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Non feels ac quinarius negatus (—5) mole haud differt à quinario affir- 
mato (-+ 5) cùm uterque conftet quinque unitatibus ; diffimulati nimi- 
rum affectione, p quam negatus vel affirmatus cenfetur, & folà mole 
velquantitate fimpliciter eftimata : cum tamen accipiendo quinarium ne- 
gatum, prout figno negationis affectus eft, verum fit,eum minorem effenon 
modo quovis numero affirmato, fed & omni negato, qui à nihilo minus 
differat, quam ipfe, quales funt binarius vel ternarius negatus ( —2 ,vel--5.) 
„Ubi prater molem numeri confideratur quoque , utram in partem eadem 
abeat à nihilo , affirmatam an negatam. {ta quoque five unifonum ( vel 
aqualitatis rationem, qua quantitate caret, atque ideò re&é componitur 
nihilo) ponas in phthongo graviori (vel in binario) indéque afcendas ad 
phthongum invervallo diapente acutiorem (vel ad ternarium;) five contra 
ponas unifonum in acutiori (vel wqualitatis rationem in ternario) indeque 
defcendas ad phthongum intervallo diapente graviorem (vel ad binarium :) 
certé eadem eft stique quantitas intervalli Mufici (atque idem nume- 
rus ratiuncularum intercedentium ) licet ab unifono ( vel ab zqualitatis 
ratione, tanquam nihilo ) in diverfas plane partes abeat: : Unde fi moles 
fola, aut quantitas rationis æftimetur , diffimulando utram in partem (ma- 
jorifne , an minoris inxqualitatis ) vergat ab zequalitate ; nihilo major 
eft ratio ternarii ad binarium, quam binarii ad ternarium. Sed fi cam mole 
una includas quoq; confiderationem proceffus à majori termino ad minorem, 
vel contraznon eo inficias, minorem effe quamvis rationem minoris inzequa- 
litatis non modo quávis ratione majoris inzqualitatis;fed & quàvis alià mi- 
noris inxqualitatisquz ab æqualitate minus abfit.Ita ratio antecedentis $ ad 
confequentem 8, non modo minor eft ratione antecedentis 8 ad confequen- 
tem 6 (vel s )fed eádem quoque minor eft ratione antecedentis 6 (vel 7) ad 
confequentem 8.: licét fepolità vel neglećta notione antecedentis & confe- 
quentis, eadem fit moles rationis atque $ — Diftinguemus igitur dein- 
ceps inter quantitates mole- majores, & afłećtione-majores : ita ut in ra- 
tionibus notio ineqnalitatis majoris vel minoris nil nifi affe&ionem innuat. 
Eas porro rationes appellamus mole- majores , quarum major terminus di- 
vifus per minorem, dat quotum majorem ; & vice verá.  Praterea ma- 
joris tna qualitatis rationum quaecunque mole, ezdem & affe&ione majores 
funt; at minoris ingqualitstis rationes quo funt mole majores, eo affecti- 
one minorés funt. Quibus premiffis,digeremus ea,quz reftant, in propofi- 
tiones. 


C . PROPO- 


LOGARITEHMOTECHNIA, 


PRO POSUELG, 4; 


Si due quantitates ejufdem affectionis auferantur ab invicem (affirmata 
fc. ab affirmata, vel negataa negata) fitque quantitas reliqua ejufdem af- 
fectionis cum duabus ab initio datis; quantitas ablata mole-minor eft quan- 
titate ex qua auferebatur. Sin quantitas reliqua diverfe fit affectionis à 
duabus initio datis ; quantitas ablata mole-major eft quantitate ex qua au- 
ferebatur. Sit exempli &r. 


ratio ratio ratio 
fubducenda ex qua reliqua 
> ) 2. ( iy tres. fcilicet ratio- 
8 5 25 


nes ejufdem affectionis, putà minoris inzequalitatis fingula ; ergo, inquam, 
ratio fubdućta $ mole-minor eft ratione ex quà 3. Sit rurfus 


ratio ratio ratio 
fubducenda ex qua reliqua 
8 3 ( I4 m 
H 2 x: quarum priores 
2 16 l m.p 


duz funt ejufdem affectionis, nimirum majoris inzqualitatis ambz, at ter- 
tiat: diverfe eft affectionis, puta inzqualitatis minoris , ergo, inquam, 
ratio fübducta  mole-major eft ratione ex quà 3. 


PROBPOWYIA ŁO" IL 


Si fint quotcunque rationes continu & terminorum zquidifferentium ; 
a. arb ab 5 qs gaci A E 
V 8 Ib M rue: Arn t einceps, faciendo fcilicet anteceden- 
tem cujufque ex pofterioribus rationibus wqualem confequenti proxime 
praecedentis, & a minoribus progrediendo ad majores; Erit quzelibet 
przecdentium rationum mojle-major qualibet fequente ; fed & differen- 
tiarum inter ipfas rationes tam primarum,quam fecundarumytertiarum, cæ- 
terarumque adeó omnium in inśnitam, femper præcedens mole-major eft 
fequente. Sina majoribus terminis progrediare ad minores; contrarium 
eveniet. 
Patet ex collatione fequentis tabellae cum propofitione prima, 


Rationes, 


LOGARITHMOTECHNI A, II 


Rationes. Diff: prima. Differentiz fecunda, 
a 
atb 
22-1-2ab4- bb 
a3-31-2ab 
a+-b at-6a'b- 1 22abb-4-8ab* 
aj-2b a++4-5a'b- 1 22abb-171 oab*-+-3b* 
32-31-43b-1- 4bb 
2a7i-Aab-1- 3bb | 
a-p2b att 102 b-1- 3 6Gaabb-45 42b'-t-2 7b* 
at-3b atı oa b-4-36aabb-1- 5 éab^- 32 b* 
a1-i- Gab -4- obb 
aa-t-6ab-i- bb 
a4-3b a*-t- 1 4a b +7 2aabb+- 5 6ab+- 1 2 8b* 
a-4-4b at- 142* hzt77 zaabb-17 1 62ab*+-1 5 5 b* 
22-1-8ab-t-1 6bb 
aa- 8ab- 1 5bb 
a-r4b 
a43-5b 
Propofitio III. 


Si quotcunque rationum continuarum, quarum termini fint zequidifferen- 
tes, prima eadémque minima vocetur à; ditterentià autem prima & fecundze 
rationis vocetur b, tum ex differentiis fecundis prima vocetur c; atque ex 
tertiis prima vocetur d; & fic porro: Aio ftchndam rationem fore a-i-b, 
tertiam a-+2b-+c, quartam a- 3b+-3c-td quintam a-F-4b +6c+4d 
-i-e, atque ita deinceps, componendo fingulas rationes.ex prima & tot 
differentiis, quot quz que locis abeft à prima, ipfis autem differentiis jungen- 
do cozfficientes numeros figuratos, primis quidem radices, fecundis trigona- 
les,tertiis pyramidales,atque ita porrà, fingulofque adeó, prout naturali fe~ 
rie ordinantur in fubjecta Tabella : p^ 


Cz Unitates 


LOGARITHMOTECHN I A. 


unita. radi- 


| trigo- |pyramr|trigono- [trigono-jpyrami-|trigono- Krigono-]pyrami 
5 op) yrami- 
tes ces.  |nales, dales, (trigona-pyrami- |di-pyra- trigono- ra 
les, dales. — |midales.|pyramid.|di-pyra- midi-p 
mid. ^ ramida. 


Nimirum eodem modo, quo üdem figurati numerant complementa 
poteftatum à radice binomia genitarum ; obfervato afcenfu obliquo à fi- 
niftra dextrorfum. 

Sic undecima ratio conftat ex a- 10b+-45c-120d--210€-252 
[+2 1og-120h-+45iqr1ok--l ; fumtis ordine numeris imam tabellze 
bafin occupantibus. Exhibet 


- 


- 
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Exhibet autem tabella non modó quotam velis rationem; fed & fom- 
mam quotcunque continue feqnentium , pari fermé negotio methodoque. 
Sic fumma quinque rationum eft «a-i-1 des oc--5d-r-e, obfervato a- 
fcenfu obliquo , ut ante. 


Demonftratio. 
Rationes. diff: prime. Secundr. —— Tertix. 4 
4 
b 
a+b c 
b+c d 
a+2b+c ced e 
b-2c+d - d-tre 
a43b- sc-- d ctd Te 
b-3c-3d+e 
a-t-4b--6c-27 4d-4-e 


Cum enim per precedentem, progrediendo à majoribus terminis ad mi- 
nores (vel quod idem eft, à minoribus rationibus ad majores) non modo 
fecunda ratio excedat primam,fed & primarum, fecundarum, caterarumque 
differentiarum fecunda quaque excedat primam ; licebit fané iftos exceflùs 
vocare b, c, d, & deinceps. í 
Cùm a. differentiarum tertiaram prima fit d? Ex hy- 

es 
d--e 


Et quartarum prima( quà fecunda tertiarum excedit primam) pothefi ; 
Erit fane fecunda tertiarum 

Rurfus cum fecundárum differentiarum prima fit c} Exhy- 
Et tertiarum prima (qua altera fecundaram excedit primam) d $ potefi ; 
Erit fané altera fecundarum ced 

Sed 2da 3tiarum( qua tertia fecundarum excedit alteram )erat d4-e 
Ergo tertia fecundarum erit c1-2d--e 
Porro cum primarum differentiarum prima fit b] Exhy- 
Et fecundarum prima ( quà fecunda primarum excedit prima ) c $ potheli; 
Erit fané fecunda primarum b+c 

Sed altera fecundarum(quå tertia primarum excedit zdam)erat — c-rd 
Ergo tertia primarum b--z2c+d 
Sed & ztia adarum ( qua quarta primarum excedit 3 tiam erat c 4- 2d te 
Ergo quárta primarum erit ; b-r73c-1-3d-r-e 


Denique cum prima ratio fit al Ex hypotheń 
Et differentia inter primam & fecundam rationem bę RON 
Erit fane fecunda ratio atb 

Et cum differentiarum primarum fecunda forct b+c 

Erit tertia ratio a+2b-rc _ Sed 
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Sed & differentiarum primarum tertia erat b+zcHd | 
Ergo quarta ratio aH 5b473c--d 
Tandem differentiarum primarum quarta. erat b--5c273d--€ 
Ergo quinta ratio a-r- 4b4- 6c-i-4d-4-c 
Prima a 
Secunda  a-+b 
Poftremó rationes < Tertia a+2b+c addantur , 


Quarta  a+-3b-3c--d 
Quinta ^ a-r-4b--ó6c-r4d--e 
fit fumma quinque rationum ça 1 ob-i716c--5d-4- €. 


Rationes vel magnitudines, 


Prima a 

z ab 
3 a-r2b--c 
4 a-r3b--;c--d 

s 5 at4btéct4d+e 
6 a--5b--1oc4-1cd-r-5e4-f 
7 a--Céb-715c4720d-i-15e-2r-6f4-g 
8 a-r-7b-5-21c27235d--355e-72 1£4-7g--h 
9 a--8b-4-28c--56d-4-70e-21- 56£-72 Sg-1- Sh--i 


f 


| 
oi 


a-1-9b-t- 3 6c-1-8 4d-t- 12 6e27 1 26f- 84g 4-3 6h 179i 4-k 
Propofitio IV. 


Si quotcunque rationum continuarum, quarum termini fint zequidifferen- 
tes, prima eadémque maxima vocetur a, differentia autem prima & fecun= | 
dæ vocetur b , tum differentiarum fecundarum prima vocetur c, tertiarum 4 
prima d, & fic deinceps; Aio fecundam rationem fore 4—%b, tertiam 
a—2b+c, quartam 4—3b-+-36—d, quintam 4—46%6c—4d-€ 3 
atque ita deinceps , alternatis femper fignis affirmatis & negatis. Demon- 
ftratur ut præcedens, > 


Propofitio V. 


Date rationis multiplicem invenire prope verum; 
Conftrućtio. Differentiam terminorum datz rationis duc in denomina- 
torem multiplicis dati, & a fa&o aufer ipfam differentiam, reliqui femiffem 
adde termino majori, & detrahe minori; ita prodibunt duo termini ex- 
primentes rationem paulo minorem quafità. Tum fi termini EE 
int | 
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fint forte numeri mixti ex integris & fraćtis ; reducantur ad pure fra&os, 
quorum denominatoribus omillis,ratio quæfita cenfebitur in numeratoribus 
integris & à fractione liberis. V.gr.Quæratur rationis :$ quadruplum. Dif- 
ferentia terminorum 3 dućta in 4 exhibet 12, undc ablatis tribus reftant 9, 
cujus femis 43 additus termino majori 28, facit 321, detraćtus autem mi- 
nori 2 5, relinquit 202; erit igitur ratio 202 ad 32! paulo major quadru- 
plo rationis ;4. Redućtis terminis 20; & 321 ad pure fractos, fiunt 4! & 
s: , omiffifque denominatoribus, erit ratio 4. paulo major quæfitâ. 
Demonflratio hujus & fequentis propofirionis conftabit. ex propofi- 
rione VII. 


Propofitio VI. 


Date rationis partem imperatam invenire prope verum. 

Conftru&io. Ditferentiam terminorum data rationis divide in partes toti- 
dem, quot denominator partis quælitæ conftat unitatibus, atque ex iis parti- 
bus exemta uná,reliquarum femiffem adde termino minori, & detrahe quo- 
que majori. ita probibunt duo termini exprimentes rationem paulo mi- 
norem quzfita : Tum fi termini prodeuntes (int forte numeri mixti ex in- 
tegris & fractis, reducantur ad pure fractos, quorum denominatoribus 
omi(Tis,ratio quzefita cenfebitur in numeratoribus integris, & à fractione li- 
beris. P. gr. Oporteat rationis * invenire partem quintam. Differentia 
terminorum 2 divifa quinquefariam exhibet 3, quæ eft una pars quinta, 
eximenda ex integra fumma quinque partium, quz erat 2, & reftant 7, qua- 
rum femis * additus termino minori , facit 34; detraéctus vero ex majori 
5, reliquum facit 4.; erit igitur ratio 31 ad 44 paulo minor, quam pars 
quinta rationis i.  Keductis terminis .$& 4; ad pure fractos, fiunt '? & 
a: omiflifque denominatoribus ‘erit ratio !? paulo minor quzfità. Rur- 
fus inveniendus fit rationis zz femis. Diferentia terminorum 3 bipartita 
exhibet 1;,qui eft unus femis,eximendus ex integra fumma duarum partium 
3, & reftat 13, cujus femis 3 additus termino minori , facit «3, detraćłus 
autem ex majori 1 1, relinquit rof; erit igitur ratio zad 177 paulo minor 
femiffe rationis;?. Reduétis terminis 8; & 10; ad purè fractos, fiunt *; &. 
+ omiífifque denominatoribus, erit ratio 3$ pauló minor qugfita. 


Propolitio VH. 


Invenire,quantum pars rationis imperata,quae per prxcedentem invenitur, 
deficiat ab exaćttort. 
Conftrućtio. 
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((onfirutlio, Primo, fi partis imperate denominator fit numerus impar; 
fume rationes,quz funt rationi per przcedentem invente utrinque vicinze & 
zquidifferentes, ita habebis tres rationes, quarum minimam aufera media, 
& mediam à maxima, prodibunt due differentie, quarum differentiam de- 
nuo inveftigabis, tantifper affervandam. Deinde partis imperata denomi- 
natori unitatem. detrahe, reliqui femiflem i1 tabula Figuratorum infertá 

orop. I, quere inter radices, & invento congruentem numerum trigona- 
em excerptum tripartire, fic invenies, quoties fumenda fit differentiarum 
differentia fupra aflervata, ut acquiras particulam, quà pars imperata, qua 
per praecedentem inveniebatur, deficit ab exaćtiort. V.gr. Scire velim, ratio 
3? per przcedentem inventa quantum deficiat ab exaćtiori quinta parte ra- 
tionis?, Rationi ży utrinque vicine & wquidifferentes funt „7 & ż4. Diffe- 
rentia minim: à media 422 & media à maxima $2, & harum differentia- 
arum differentia 25747 affervanda. Tum partis imperate denominatori 5 
detraho r, reftant 4, cujusfemilfi 2 inter radices invento congruit trigo- 
nalis numerus 3, cujustriens eft r, indicans differentiarum differentiam fu- 
e pra affervatam 157557 femel fumtam exhibere particulam , qua ratio 2* defi- 
cit ab exactiori quinta parte rationis? , adeo ut hujus exaétior pars quinta 
lit ratio 3? + ratione ;$2432. 

Sin partis imperata: denominator fit numerus par; fume femiffem 
differentize terminorum rationis per pracedentem invente, quem ejufdem 
termino minori detrak «s, & majori addes pariter ac detrahes ; ita obtinebis 
quatuor rationes continuas terminorum aquidiiferentium, ex quibus mino- 
rum duarum differentiam auferes ex majorum duarum differentia, & 
emergentem differentiarum differentiam affervabis, Deinde partis impe- 
rate denominatorem bipartire, & invento femiffi congruentes in tabella 
propofitioni III. fubjunćta fpecies excerpe, faltim ufque ad c fpeciem, po- 
fitoQue a4, b=2,c=313; duccujufqué fpeciei valorem in fuum coeffi- 
dentem, colle&tifque omnibus in unam fummam, habebis, quot vicibus fu- 
menda fit differentiarum differentia fupra affervata,ut acquiras particulam, 
quá pars imperata, quz per pracedentem inveniebatur, deficit ab exa&tiori, 
Ex.gr. Rationis ,* octans per przcedentem inventus fit 5? . Scire velim, 
quantum is deficiat ab exactiort, Differentia terminorum eft 6,cujus femis 
3 detraćtus minori termino, relinquit 146 ; additus autem majori, facit 
159; & detractus majori, relinquit 152. Sunt ergo quatuor rationes 

1492 1523 1553 15 
rentia duarum minorum rationum 24916 ablata a differentia duarum ma- 


continue terminorum zequidifferentium 146 149 152 155 Diffie- 
* 


24025 
jorum 


v- 
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joum 22-27 relinquit differentiarum differentiam UE affervan- 
2210 n 1753 : 
dam, Partisimperatz denominator eft 8 , cujus femi(fi 4 congruunt in 


tabella propofitioni III fübjun&ta fpecies ifte : 4275 5-1-3c; fed a=» & 
3b—=6, & 3«—4, qux juncta faciunt 103. Ergo differentiarum differen- 
tiæ EL fupra fervatæ fumendum eft decuplum cum femiffe, ut ac- 
: 7 3 p i ^ . . 
quiramus particulam, quà oćtans per pracedentem inventus deficit ab ex- 


aćtiori. Atqui rationis 1753825 decuplum per V hujus eft 1753582 
1753879 


1754122 
vel 876791 & femis per VI eft 3507677 e Adeo ut rationis „* octans 
877061? 3507731) : 


exa&tior prater rationem per przcedentem inventam 74? contineat etiam- 
876791 g. 3507677 


num ratiunculas S75GGT 2 3367531" 
Demonftratio. 

Cùm per III hujus fumma trium rationum continuarum, terminis wqui- 
differentibus contentarum fit za4-3b%6 
Erit ejufdem fummz triens 44-53-16 a 
Rurfus differentia prime & fecundz rationis eft 

fecunda autem & tertiz b-c 
Ergo differentiarum diferentia c 
Cujus triens i ze 
Quem fi addas mediæ trium rationum «+b 
Erit fumma atb; e 


Æqualis nempe trienti trium rationum fupra notato litera «, Ergo di(- 
cerpta ratione quavis in tres continuas terminorum zquidifłerentium , ut ju- 
bet propofitio VI, erit media ex iis paulo minor triente totius difcerpte, &c 
pa tanto minor, quantus eft triens differentie differentiarum interce- 
dentium inter rationem primam & fecundam, nec non inter fecundam & 
tertiam, quod innuit propofitio VII. 

Sic quoque per III hujus, fumma  fedecim rationum continuarum , 
terminis zquidifferentibus contentarü, eft 164- 1205-7560c-t-18264 
Et ejufdem fumma octans 241 56477064722714 B 


D Tum 
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Tum per tabellam . propofitioni €a+-6b-%15c--20d 
III fubjunćtam , quatuor medie ex — Ja3-75-3-721c4- 354. 
ilis fedecim,nimirum 7ma, 8a, gna, 44-85 3728c4- 564 


LI 
| ji 10ma, funt a-i-9b-17 3 662-844 
d Differentia duarum priorum bóc 154 
M : pofteriorum br 8c-1-2 8d 
M Differentiarum differentia 10-+13d 
Hujus decuplum 206-37 1304 
& femis c-- 6d 
, Una cum fumma dnarumex quatuor iftis mediar.2 4771 557-496-913. 
|; Facit 243-15b54-70c-472284 . 


| 4Equalem octanti fedecim rationum fupra notato litera £. Ergo fi ratio 
a data difcerpatur in partes fedecim , erunt dua media ex iis fimul , pauló 
| minores octante totius difcerptæ ; & quidem tanto minores, quantum eft 
| ditferentiz differentiarum .( intercedentium inter rationes ex fedecim iftis 
feptimam & octavam, nec non inter gnam.&. ; omam ) decuplum cum fe- 

«miffe. q. e. d. 


Propofitio VIII. 


Rationes terminorum zequidifferentium funt propemodum, ut reciproce 
ipforum terminorum media Arithmetica. 

Explicatio. Sumatur per VI hujus rationis cujufvis; v.gr. 5 pars quaevis, 

v.gr. femis?*, tum pars quavis alia,v.gr.triens 7; , & wt fiant terminorum 

aquidiferentium, pro $ fumarur z; , & pro :: zquipollens ?, Medium 

Arithmeticum terminorum rationis totius eft 1 7, femiíTis, 3 4, trientis 51. 

Liquet igitur ut tota ratio 75 eft ad femiffem fuum 2^; ita reciproce femiffis 

m;zdium Arithmeticum 34 efle ad medium totius 17 : &-ut tota ratio 7$ eft 

ad trientem fuum $è, ita reciproce trientis medium -Arithmeticum 51 

effe ad medium totius 17 : ideoque etianr , ut femis 4} eft ad trientem 55 ; 

ita reciproce trientis medium 51 effe ad. medium femiffis 34: Tantum 

porró hanc analogiam abire a vero, quantum femiffes, trientes , partefve 

aliz rationum per VI hujus inventz deficiunt ab exactis. Quamobrem id 

agendum, ne defectus ille inftituto noftro officiate — Cxterüm minor erit 

defe&us, minüfque adeo officiet , quo rationes in analogiam adfcite mino- 

res fuerint. Cum enim fecundum demonftrationem przcedentis, octans 

| exaćtus fedecim rationum foret 24-71 çh- 70c4-722 71d, at fumma dua- 

^ rum ex fedecim iftis mediarum 24-7155-1749c779 1;d, qui eft octans 

per Vlinventus; patet differentiam horum oćtantium confiftere in con- 

| - temriori 


LOGARITHMOTECHNI 4, rg 
temtiori parte fecundarum & tertiarum differentiarum. Atqui rationum 
continuarum minores, habent differentias primas minores, ac proinde diffe- 
rentiarum fecundarum & tertiarum partem exiliorem multó etiamnum 
minorem. Sed exemplo resfiet illuftrior. Nam rationis 3? femis, per 


IpI 


VII hujus,eft ari E 92. ubi ratio 129. ab exactiori femiffe deficit 


Or 7999401) 201 
iunculà ipartiente 7299399 ^ Rurfus rationem 199. (quz pri~ 
ratiuncula fuperbipartie zad R 151 (que p 


ùs affumtz 22 propemodü femis eft)fi denuo bipartiamur per VII hujus,hą- 
399_— 127997599 bi ratio IST ab exa&iori femiffe deficit ra- 
ol 


dor 1279976015 

tiunculà fuperbipartiente 1? di pie Minor eft igitur defe&us, cum 
ONT z 127997691*. AR 2 

bipartimur rationem minorem 252, quàm fi bipartiamur majorem ;27, 


bebimus 


quanto fcilicet ratiuncula füperbipartiens 17 79975929 minor eft fuperbi- 
127997601 
partiente 7222323 hoc eft propemodum., quanto 8 milliones minores 
, * . . 
funt 28 millionibus, nimirum fedecim vicibus. Sed & ejufdem rationis 
quo minor pars fumetur per VI hujus, eó minus deficiet à vero. Sic ratio- 
is 29 (emi 1 199 , 7999399 gej trie 
nis —— femis,per VII hujus,erat— 1" 759940 r, & ejufdem triens per 
1 AW. sz SZ s 
eandem eft 299 +80999459197. ubi quidem triens 222. ( qualis per 
„. >, 30L - 8099150797 HoE 
VI invenitur )minus deficit ab exactioriquam femis 22? (per eandem in- 
ventus, ) quanto ratiuncula 809945 9197 minor eftaltera 7999399 


yy D 


? 1.4. e 8999460797 r 7999401. . 
Unde fequitur, cum bipartita ratione „5 fecundum VI hujus, non nifi biña- 


rium quafi perdamus in octo millionibus, vel unitatem in quatuor millioni- 
bus; futurum, ut iftius femiffe > (five zak ) diminuto quovis modo 
ol loo 
per analogiam VItz hujus fuperftrućtam, minus etiam perdamus; adeóque à 
ratione, 2915 nos analogice argumentari poffe ad quamvis minorem 
1o 


terminorum zquidifferentium , ita ut minus quam unitatem perdamus in 
quatuor millionibus; quóque ratio, ad quam argumentamur, minor fuerit, 
eò ja&turam fore minorem. 


D 2 Profofitio 


LOGARITH MOTECHNI A, 
Propofiio IX, 


Datà menfura rationis | sls in particulis ; qualium decupla continet 


7,0000000 ; invenire menfuram cujufvis minoris rationis terminorum æ- 
quidifferentium, in particulis fimilibus. 


Rationis -99L f menfura fupra inventa fuit 2176 PERS rationis ! 99 
loQ roo[ $ 


menfura ibidem 21659 [7, quarum fumma exhibet rationem _ AM 

1960| 5 
—4342 9[ o.Dehinc oporteat nos invenire menfuram rationis ;5;. Ergo per 
pracedentem dic : 


Ut medium Arithmeticum terminorum 199 ( nimirum 10o[5) ad 
101 


medium Arithmeticum terminorum. 99L5 (nimirum 100;) ita menfura 
e IoQL5 


hujus rationis ( putà 43429) ad menfuram iftius 43213. Tot igitur 
particulis Log-us abfoluti ror excedit Log-um abfoluti 100. Quare, 
cùm Log-us abfoluti 100 fit 2,0000000; oportet, ut Log-us abfoluti 
101 fit 2,004321 5. 


Porro invenienda fit menfura rationis ! 9! Dic: 
192. 
Ut medium Arithmeticum terminorum 19* (nimirum 101[5) ad 
102 
medium Arithmeticum terminorum. 2017 (nimirum 100;) ita menfura 
loo 


hujus rationis (putà 43 42 9) ad menfuram iftius 42787. Fort igitur par- 
ticulis Log-us abfoluti roz excedit Log-um abfoluti ror. Quare, cùm 
Log-us abfoluti 101 foret2,0043213 oportet, ut Log-us abfoluti 102 
fit 2,008600. 

Cum autem in omnibus hifce analogiis terminus fecundus fit 100, & 
tertius 4342 9 ; liquet, ad inveniendam menfuram cujufvis rationum fe- 
quentium nihil amplius reftare, quàm ut dividamus numerum 4 342 9 per 
medium Arithmeticum terminorum rationis date. Caterüm invenimus 


nos quidem rationis ELA menfüram 4342 9, qua forte debebat effe uni- 
oo 


tate major, putà 4 3430; fed facile intelligit quivis, fi pro ratione ES 


= affumfi(femus 


LOGARITHMOTECHNIA. T 
affumfifemus SEM in cumulandis horum terminorum poteftatibus 
loo 


calculum ad plures locos extendiffemus , ad majorem utique racifionem 
perveniri potuiffe , adeóque huic methodo ad accuratam facilitatem nihil 
quicquam deeffe. At non deeft modus etiam hoc ipfo facilior , qui poft 
acquifitos paucos Logarithmos folà additione rem peragit , & praterea 


probam fuam fecum fert, quem propofitionibus fequentibus breviter ex- 
ponemus. 


Propofitio X. 


Rationum duarum continuarum differentia eft ad aliarum duarum con- 
tinuarum differentiam ; ut harum communis termini quadratum, ad ifta- 


rum communis termini quadratum ; dummodo fingularum termini fint æ- 
quiditferentes. 


+ . á ° : 
Sint dux rationes continue _* NICE quarum terminus com- 
ab ^ 4-32 à) 
munis eft 40,8 hujus quadratum 4442 45-1- 5) ; fint vero & alia due 
continue atab, gatah 


—-— quarum communis terminus eft 43745, 
a+4b,  a+55, 


& hujus quadratum 44-1-845-17 1605, Singularum termini differunt com. 


muni exceffub. Differentia duarum priorum opak icit & 
" 44-17 24b t"bb , 

z 447—-8ab-715 . : 

pofteriorum Ni a sa rigig A hæ differentiæ funt quoque 

rerminorum zquidifferentiam. Ergo per VIII hujus, funt propemodum,ut 

reciprocè ipforum terminorum media Arithmetica ; hoc eft, ut prior dife- 


> ^4-1ab . ast Sab-- 150b... 

REED dai wai comer e MEUS 
minorum medium Arithmeticum a7 8 45-171 5:55, ad medium Arithme- 
ticum iftorum 44-172 ab 37,55. hoc eft propemodum , ut communium ter- 
minorum quadrata, nimirum 44-84ab4-16bb ad an--2ab--bb; qux 
ab iftis mediis Arithmeticis non nifi quantitate 244 differunt, exigua fane, 
& in rationibus minoribus (ubi (c. differentia termingrum 4 ad ipfos ter- 
minos exiguum inftar habet) facilé contemnenda. 


Propofitio 


3i LOGARTTHMOTECHNTA. 


Propofitio XI. 


Rationum trium continuarum differentiaram differentia, eft ad aliarum 
trium continuatum differentiarum differentiam; ut cubus medii Arithmetici 
media ex his, ad cubum medii Arithmetici medíz ex iftis; dummodo fin- 
gularum rationum termini fint equidifferentes. 

a ab ab 
atb) 4317255471735, 
, à 4 3 PHA è , 
differentiarum eft a-- Gabr irabbi Sab & mediæ illa- 

4*-i7-64' b-i 24abb 3-104037 3b* , 
zd 1 s ioeei Aog GE s, gaah , 1 74bb 
rum medium Arithmeticum eft 4-413» cujus cubus 4à-- —— -- —— 
2 2 4 
35% ` : . a+b a-73b a+ 
4-359 ^ fint ver & aliæ tres continue L 37 RIT quarum 
8 471-3 bJa- 40347175 b2 
, differentia differentiarmmeft ‘+! 445-177 14abb-t- 1 60ab + 1 28b 
8-1 44 571-71 aabb-r- 162 4b-i- 1 35bt, 
. & mediz illarum medium Arithmeticum a2. cojus cubus 4-,1-2 144b 
2 r4 


6 3abb 
rur 2m 


Sint tres rationes continuze quarum differentia 


3 x A - 3 
Air Czterum fingulas rationes differunt communi ex- 
. 


sk Li . D LI * . 
cefu b; at differentia differentiarum non funt.terminorum æquidifferen- 
rium, fiquidem differentia terminorum prioris eft 246*-30*, at pofterioris 
2411-7 D^: fecüs acin precedenti propofitione. Quare cum illic res ex- 
pediretur regulà proportionum fimplici inverfà, hic opus eft duplici in- 
verfà, nimirum : i A bna i i 
Ut medium Arithmeticum prioris diferentie differentiarum (nimirum 
4 3 5 a PENA : ' 
a*-t- 6a! b-i- Ya abb-t- gab +3) ) duétum in differentiam terminorum 
pofterioris ( 240-177 5*) ad medium Arithmeticum pofterioris difereptie 
è R * 3 3 3 a L4 
differentiarum ( nimirum ^^ * 144 b-17724abb-i- X61ab. , 3650 


2 
du&tum in differentiam terminorum prioris (2a5-3b*:) lta differentia 
differentiarum prior ad pofteriorem : Ita quoque Cubus medii Arithme- 

e_o : ^ . . kr "a A A 3 ach 
tici medize trium priorum rationum(nimirum 44-2265 374b) _35b 
2 3 
ad Cubum medii Arithmetici media trium pofteriorum rationum (ni- 
araab 634bb , 243b 
A —— ) 
2 


mirum 4 + 
um 4 : $ 


Que 
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Quz analogia vera effe deprehendetur fi produétum extremorum zqua- 
lefit produéto mediorum. 
Atqui primus terminus 
2a [47194315766 4 Di 102445 +-66ab" A-? de > i ducatur. in: 


4 
a*-- 64 b4-71 T PEL in2 ab'4-7b% 


3 -~ 
quastum - gi 2 1455 4 63468 348; produ&um. eft; 244) -74c4 1 


731-2974 l/- 7118045172991; 4*V, &c. » 
Rurfus fecundus terminus 4*-17144'b-31-72 aabb-1-161 ALPE E in 
24P-1-3 1 —24 D-12845 71444 V +3 22aab'—-26 3al t 789b , . 
2 


3 
fi: ducatur in tertium PAE LEA yp productum eft zab 


-1-404/b*-173 394 U 2715 934 745 5 814517 &c. 

Hoc igitur productum cum confentiat cum ifto, non modo in primis ŚĆ. 
fecundis fpeciebus , fed.& in maxima parte tertiarum & quartarum ; ajo * 
analogiam in propofitione memoratam, veram effe. . Nam defectus, qui hic 
apparet in productis terminorum,in ipfis terminis longé minor erat, quippe 

ui multiplicando crevit. Ut taceam in minoribus rationibus differentias 
fecundas & tertías nullius feré momenti effe. 

Simili modo oftendetar, differentias tertias rationum Continuarum & 
terminorum zquidifferentium , effe ut Quadrato-quadrata ; quartas , ut 
Quadrato-cubos terminorum , qui fingulis in tabella propofitioni II fub- 
jun&tà,é regione opponuntur. _ Atque ita deinceps, 

Propofitio XII. 

Numerorum in progreffione Arithmetica ordinatorum Quadrata con- 
veniunt in differentiis fecundis, Cubi in tertiis, Quadrato-quadrata. in-s 
quartis, & fic deinceps. 

Patet ex infpe&tione tabellarum fubjećtarum : 

Numeri Quadrata diff. T. dif. T. 


I 1 
3 - 
2 4. 2 
$ 
3 9 2 
"4 OZ. 
4 16. 2 


Numei^ 


| LOGARITH MOTECHNI 4. 
| Numeri Cobi difir. difzz. difi;. i 


u I I 3 
pi 7 
nmn 2 8 12 
li és á 
| 34.427 18 
37 6 : 
4 64 24 "f 
61 


S 135 : 
Numeri Quadrato-qusdrata, diff. dif.2, diff.;. diff4: 
I 1 


15 
2 16 50 
65 6a 
: 3 31 110 24. 
175 84 
4 256 194 24 | 
369 108 | 
$ 625 302 ! 
671 


6 1296 
Hinc patet, datis v. gr. cubis quatuor , vel quadrato-quadratis quinque, 
quo paéto cateri continuà additione fuccenturiari poffint, Sint enim 


dati 
Cubi diff. 1. diff. z. dif. 3- 


4—8 

e—=19 
| b—27 b—1i$ 
| pc k—6 

£—64. 1—24 : 
£—ó1 k=6 5 

| (Il 
w-.. 


Bic: k+i=l,l+g=m, m-I-d—n 
Prepofitio XIII. 


| Logarithmos quotvis locorum continua ac fola additione producere ita, 
ini ut ultimo exiftente probo, cocteri omnes fint probi, Con- 
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: ` a a“ ca cca Ca 
Cod KJ W BR ODW: 
inceps continuando progreffionem in infinitum ; fi ponamus a=100== 
2945 


100| 5 
deò ut b—c fit 99999 |5 = medio Arithmetico rationis date 22222 
120000? 


- za . . a 20s 100 
cujus menfuram invenire oportet, erit ( nimirum —- —- 
pem TUE [ 999995 
& J 100 Z o[sx100 
—-— (üve——— vel oloc1 ) + ( ZK 
b ( 100000 — Jy Nie-15500000909 vel 
50 


10000000000 


2 
5 | vel 0l000000000000025 ) st 


medio Arithmetico rationis & b—100000, & c=c| 5, a 


vel o|o00900005 ) +% (five „olż5%k100__ 


100000000000000 
ca 


zs 


vel 1000000000000000 


o[125X100 1[26 


five id 
VE 1000000000000000000000  1000000000000000000000 


vel olo000000000000000001 23 ) =  0j00100000500001$00012j: 
T pe A S 


fin manentibus a & b, ut ante, ponatur c—1[5 ; erit z = 
0|00100001$000225003375: Vel [i rurfus manentibus aŚc b , pona- 
a 
= 
przcedenti, quo pa&o datis numeri 5 quadrat» & cubo, fequentium 
quoque numerorum 15, 25 , caterorumque quadrata & cubi additione 
continuà inveniri poffint. Iftis igitur numeris cum fuis quadratis & cu- 
bis rité difpofitis ita , ut poft unitatem in. o[o0o1 fextum locum occupet 
ultima figura numeri s ( vel 15, vel 25,) & fextum ab hac locum 
ultima figura quadrati 25 (vel 225, vel 625 , ) & ab hac rurfus fex- 
tum locum ultima figura cubi 1 25 ( vel 537 5, vel 15625- (quemadmo- 
dum exempla fuperiora oftendunt : conflati erant numeri , qpi in.tertium 
Regul aurez terminum 4 342 9 ducendi funt linguli, ut prodeat menfura 


rationum datarum. 99999 99998 99997 Atque kzec multipli- 


tur c—2 [5 ; erit = 0|001000025000625015625. Liquetex 
" TE qued re MEE. 


catio, ut folâ quoqne additione perficiatur, digerendus eft tertius terminus 
43419 in tabellam füb(idiariam , hoc modo : 
1 
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1 43429 
2 86858 
3 130287 
4 173716 
$ 217145 
6 260574 
7 304903 
8 34743? 
9 390861 
Acquiliti hoc modo rationum omnium menfurà a „22222. ufque ad 
Iooooo 
Ed in particulis, qualium decupla continet 1,0000000 ; moxad- 
oo 


dendo has ordine retrogrado concinnabimus Logarithmos fingulorum ab- 

folutorum à 10000 ad 100000; quorum ultimus (i fit probus , prz-, 
Cedentes omnes. erunt. probi; nifi forte error pofterior quafi ex condicto 
corrigat priorem, quod in hac non magis quam onnes aliis probis , 

nec nifi rariflimè ufuvenire poteft. 


Tque itaexpofità methodo conftruendi Logarithmos nova, accurata, 
A & facili, haud fcio,an opus fit monere Lectorem, fi ad praxin accedere 
luberet, non requiri compolitorum numerorum Logarithmos ; ideoque 
omnes pares primum excludendos , deinde omnes à quinario produ&tos ; 
ita ut reftent foli Logarithmi numerorum inunitatem , 3rium >rium grium 
exeuntium , atque -horum quoque tertium quemque , cùm fit ex ternario 
compofitus, omitti poffe, Sic acquifitis Logarithmis abfolutorum 1003 
& roor? , omifo Log-o abfoluti 10023 ex ternario compofiti quæ- 
rendus eft Log-us abfoluti 1003 3 , utpote triceffimi ab abfoluto 10003 ; 
tum Log-us abfoluti 10043 , tricefimi ab abfoluto 10013: tumrur- 
fus omiilo Log-o numeri 10055 , quxrantur Log-i numerorum 10063, 
10073 atque ita deinceps. Quare dicendum per Regulam Propo- 
fitione V II I. traditam : | 
Ut 10048 , nimirum medium Arithmeticum inter 10033 & 10063; 
ad 10018, nimirum medium Arithmeticum inter 10003 & 10033 : 
lta 13006 , nimirum differentia Logarithmorum congruentium ab- 
folutis 10003 Ś 10033; E LA : 
à 
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ad 12967 ; differentiam Log-orum competentium abfolutis 10033 
& 10063. j 


Dico: 

10048 c 

Ut re ad 10018 ; it113006, i$ 967 
iśc J i 


x 


Item : 
1005 8 
10088 
IO1IS$ 


&c. 


12953 


Ut ad 10028; ita12992, ad? &c. 


po At tertius qui fequitur ordo , nimirum : 
100 

Ut R: ad 10038 ; ita 12979, idi gą? 
hic ipfeeft , quem omittendum indigeto. 


Pari modo tertius quifque in unitatem 7rium, grim exeuntium 
omittetur, Itaque fiet, omiífis paribus lucrifaciamus femiffem opera , 
& detractis quinariis rurfus partem decimam, denique exclufo tertio 
quoque in r, 2, 7, 9, definentium, trientem laboris refidui ; unde non 


nifi a nonaginta chiliadum , quz funt à roooo ad 100000, in- 


duftriam noftram expectant. Hoc eft, de go chiliadibus reftant fo- 
lum 24 concinnande. Cateros compofitos à 7rio, :1rio, aliis ve pri- 
mis genitos , non eft operz pretium fecernere in methodo tam proclivi ; 
præfertim cum probando calculo infervire poffint. 

Caterum ex iis, quz ha&enus differuimus , fatis liquet, naturam 
Logarithmorum Geometrix nullo modo obnoxiam effe; fed verius ac 
liquidiis ex proprio fuo fonte manare.  Intercedit tamen utrifque cognatio 
fuavis, & contemplatione digniffima, quam deinceps paucis exponere 
non gravabor. à; 


M2 PROPO- 


LOGARITHMOTECHNIA. 


Propofitio XIV. 


*it Hyperbole M BF , cujus latus re&um K L zquale fittranfver 
fo E (^, erunt afymptoti AN & AE ad angulos rećtos, & qua- 
dratum D F zquale re&tangulo (DB per 21. Z. Conicor. Ex B 


& ` cadant perpendicularesad afymptoton B / & FH, Dico, AH 
effead AI, ut B I ad FH, 


Demonftratio, Sit AB — x r- AC 
BC — ABA AC —2 
| BED =a 
I! AD = AB ++ ED — 121-4 — DE 
nm CD = BC -- BD — 1a 
CD x BD — 24a ina — 2 44-44— Q: DE 
DF = 144-44 — DG ge 
AG = 4AD-DG = 1 rat A ratsa 
/2.1: AG.AH ^ 
AH —_ IFARY 24-6744 
2 
EF = DE — DF = 124-4 — NX tata 
| 42.15 EP.FH Ki 
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fH Itt 4243-44 


4/2 
Ducatur AH in FH, 
ponendo 1-4 = e, & /zataa =d 


erit 14724 3-46 — CC: 
& 24 aa — dd $ fuberake 


= ee —4d4 
—I—AHxFH & 
V2.1 :: MB. All 
I 


Al = 
I I 1 
AI kBI = Zza * Jii 8 
Ergo per « & £, „AHĄFH—= AI X BI 
& AH. AI: BI FH q.e. d. 
Propofitio XV. N 
In.diagrammate praecedenti, pofità 44/ — BI — 1, & HI—4; 
oporteat invenire F A, 
Dic per praecedentem: ut AH ad AI, ita BI ad. FH; hoc eft, 
I--4. 1:1, = nimirum FH  zqualit eft unitati divifæ per 
1-34. Perhcitur autem divifio ipfo opere fic : 


b:. e d e: 
144 I I 
mg 
I-r4 
h i k 
0—4 | 
1 m. 
=P" 
n o ‘p 
071-44 4744 
r 
q 3 
Ana-i-4 
u t ü 
a . 3 m 
$-—4 m Ape 
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| € d e LSU „c f. 
Applica ix. ad I, otis is tum 1 in Pi producit 1-74 v 
ducendum ext ze 6 a Fe Rurfus ay "Paa ad o—«, 
oritur —4; aim — d 0—a producit on fübducendum ex 
E & reftat Pu. Ad hoc applica 1-4, oritur ub quod 
r t 


be q x n o s a 
du&tum in 1-4-4 gignit aau, fubducendum ex o-+4a, & reftat 0—a, 


Atque ita continuatà operatione , deprehenditur 
-at (&c.) = FH. 


L—I—4 —a 
ISP I --44—a4 


Propofitio XVI. 


Quovis numero in partes zquales innumeras difcerpto ; invenire 
fummam quarumvis poteftatum ab innumeris iftis numeris genitarum. 
"Numeri dati poteftas proxime fuperior poteftatibus quefitis , fi divi- 
datur per exponentem fuum , extabit fumma poteftatum quzefita. 
V. gr. lNumevus datus lit 2 1, hic fi difcerpatur in partes innumeras, 
continebit non modo hos numeros 20, 19, 18, 17 &c. fed & innumeros 
interje&os , quorum quifque intelligitur ductus: in unam partem infini- 
tifimam numeri zr, Horum igitur omnium productorum fummam fi | 
quzeras ; quoniam ipfi producta funt poteftates prima ( five linez ; ) | 
erit poteftas proxime fuperior quadratica ; & ejus exponens 2, Ergo | 
dati numeri 21 quadratum 441 , fi dividatur perexponentem 2, exta- 
bit fumma omnium primarum poteftatum , genitarum ab innumeris iftis 
numeris, quiin dato numero 2 1 continentur , nimirum 220[ s. Rurfus 
quavis poteftas prima intelligatur dućta in feipfam , & oporteat nos 
invenire fummam omnium iftorum quadratorum.  Poteftas proxime 
fuperior eft cubica, & ejus exponens 3, Ergo dati numeri 21 Cubus 
9261, (i dividatur per exponentem 3, extabit fumma omnium quadra- 
torum 3087. Horum quadratorum quodvis ducatur infuum latus, & 
oporteat nos invenire fummam omnium ifforum cuborum.  Poteftas 
proximé fuperior eft quadrato-quadratica , & ejus exponens4. Ergo 
dati numeri 2 1 quadrato-quadratum 1 94431, fi dividatur per exponentem 
4, extabit fumma 6mnium cuborum 48620| 15. 
. Demonft ratio, 
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Demonftratio.Summa omnium ab unitate imparium aequalis eft quadrato 
numeri terminorum fic numerus terminorum omnium imparium ab unita- 
te ufque ad 2 1 eft 1:1, cujus quadratum. 121 æquale eft fumme omnium 
horum imparium ; 1,2,5,7,9,11,13,15,17,19,21. At idem quadratum 
121 duplicatum nimirum 242 , excedit fummam omnium eorundem 
imparium una cum paribus inclufis ipfo numero terminorum t1 ; de- 
ficit autem a fumma omnium parium zque ac imparium eodem nume- 
ro terminorum 11. Ergo quadratum duplicatum numeri terminorum 
imparium non poteft excedere vel deficere à fumma omnium tam parium , 
quam imparium , plufquam ipfo numero terminorum imparium , hoc eft 
(f termini fint innumeri ) eodem numero terminorum live dimidio ter- | 
mini maximi, dućto in partem infinitiffimam numeri dati. Quod pro- 
ductum fi quis putet, adhuc rationem aliquam obtinere ad fummam 
omnium terminorum ; nondum utique divifus eft numerus datus in partes 
innumeras, quod eft contra hypothelin, Ergo quadratum dimidii numeri 
terminorum | tam parium quam imparium ) duplicatum ; vel, quod 
idem eft, Dimidium quadrati numeri omnium terminorum (tam parium 
quam imparium ) quale eft fummz omnium terminorum. 

Rurfus; Numerus pyramidalis ultimi ab unitate imparium , zequa- 
lis eft fummæ omnium quadratorum ab iifdem imparibus factorum. 
Sic numeri 2 1, tanquam ultimi imparium , pyramidalis 17 7 1, æqualis 
eft fumme omnium quadratorum factorum ab his imparibus , 1, 2, 5, 7, 
9,1!,13,15, 17, 19, 21. Unde haud fecus, ac modo , conficietur ; 
eundem pyramidalem duplicatum ( (i termini fint innumeri) vel, quod 
idem eft, trientem cubi faćti à numero dato , zqualem effe fummæ om- 
nium quadratorum ab imparibus æquè ac paribus fa&torum. 

Item , Ultimi cujufvis Trigonus in fe dućtus, aequalis eft fummze 
omnium cuborum ab imparibus que ac paribus factorum, Sed Trigo- 
Quadrato 


nus ifte, five fumma terminorum, fupra zqualis erat s 


ergo ejufdem. Trigoni quadratum æquale e 


— 


R Quadrato. quadrato 
4 


fumma omnium Cuborum. Atqne ita deinceps. 
Propofiio XVII. 


i Quadrare Hyperbolam. 
In diagrammate præcedenti , pofitio 4/—1 ; intelligatur afympto- 
os inde ab / verfus £ divifa in partes aequales innumeras, qua fint v.gr. 
i I 
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Ip=pq=qr=a. Erit per XIV & XV hujus, ps = 1—4-l-44— 5 
mat, G&c. ÓŚ qr—1i—aàa4-44«— 84-916 4*, &c. & ru= 
1— 34-1 944—274'-1-814*, &c. Sed ps-i-qt -t-ra— arez Biru— 


er BE e —— ——— 


I—--44- AA— A+ a 
-—«1—2a-4-444— 842-1645» &c.— 

1—344944—274 +81a* 
= 3—6a14aa—368't+98a*, 


ncm 


—Áá- 


"hoceft , — numero terminorum contentorum in linea Zr , minus fumma 
eorundem te terminorum, plusfumma quadratorum ab iifdem , minus fum- 

ma cuborum , plus funima quadrato-quadratorüm , &c. 
| Hinc pofito , ut ante, /.4—r ; fed a == = numero termi- 
+! norum : invenio, pet XV & XVI hujus, aream BIps— numero 
I a s terminorum exii , minus fumma eorundem terminorum =oloo5 , 


li „ plus fumma quadratorum ab iifdem — o|000333333 , minus fümma 


i cuborum — oloo202 5, plus fumma quadrato-quadratorum — 0100999; 
| minus fumma quadrato. cuborun — o|oc0000166 , plus fumma cubo- 


|y '  «&uborum = o[ooooooo14, &c. 


o|oooooor66 


olt. o '005 
p o|000333333 Re olo0002€ 
o|oo0002 


O|000600014 


kae akc m 
| ^ = o0l100335347 E — 0005035166 
ki | —  0oloosgo25166 


1 + 0|09g5310181 =areæ Blpr. 


t Sic pofito Zq = o|21 =numero terminorum: invenio, per XV & 
Ml XVI hujus, aream B/q:= numero terminorum = o|zr, minus 
Hi fumma eorundem terminorum = o0|02205, plus fumma quudratorum 
ab iifdem — o|003087, minus fummacuborum =o0|000486202 , plus 


, m 
fumma quadrato-quadratorum = o|000081 682,minus fumma quadrato- 
cuborum 
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tuborum — 0|000014294 , plus fumma cubo-cuborum = 0100001 £72, 
minus fumma quadrato-quadrato-cubofum == o|oo0000472 plus fum- 
ma quadrato-cubo-cuborum — o|o0000008 8. 


: oir o|o220$ 
0,003087.  z> 
ojoooo8r682 —40/000014294. 4 
0|800002572 Es 
(s (pzez 
0|000000003 ©|006000016 


- 0,213171345 — 002255098 
— 0022550984 
- 0190620361 =areæ Bigr. 


Unde apparet, ut ratio ÆI ad Ap (1 ad 1| 1) eft dimidiata rationis 
Al ad Aq ( 1ad 1|21; ) ita aream B/ps efle dimidiam arez B/gr. 
Czterum proclive eft hunc calculum extendere ad quotvisloca, quod mihi 
tentanti, prodiit area B/ps — o| 09531017980432486004395212 
— — 328076509222060534 ; & area BIqt = o| 1906203 $96— 
—0864972008790424656153019444121072, quam cum exaćte 
duplam. deprehenderem iftius fuperioris fcivi inde me calculum rete 


pofuiffe. 
Propoftio XVIII. 


Cempirare arcolas Hyperbolica cum ratiuncnlie alfeluterum «quidiffe- 
réntiuns. 


In diagrammate przcedenti, pofità 447— 1, & afymptoto inde ab 
I verfus E divisà in partes quales innumeras, quz fint v, gr. /p,p4, qr: 
erit areola B/ ps menfura ratiuncule , quam .4 I obtinet ad Ap; & 
areola s p 4 t menfura ratiunculz , quam .4 p obtinetad Aq; & areola 
+ q r u menfura ratiunculz , quam A q obtinet 44r, &c. Atque areolze 
iftx fupputantur prorfus eodem modo, quo fupra Propofitione V III 
& IX. rationes terminorum aquidifferentium. Id quod paucis in- 
dicare, oportunum duxi. F Propofitio 


ŁOGARITHMOTECHNIA, 


Propofitio XIX. 


Invenire (ummam Logaritbmorum, 


In eodem diagrammate pofità A I= 1, & afymptoto inde ab 7 ver- 
fus £ divisà in partes equales innumeras, que fint v. gr- Ip, bq, qr. op- 
portet invenire fummam areolarum ; Blps-it- 1gt-— B Ig (&c.) — fum- 
mæ Logarithmorum — folido , conftanti ex areola B [ps perpendicu- 
lariter infiftente lineg ps, & areola 8/47 perpendiculariter infiftente 
linez gr, & areola B 1 rw perpendiculariter infiftente lineær s, &c. 
duétis nimirum fingulis in unam infinitiffimam lines date, 

Gonftru&io hujus Problematis congruit cum conftru&tione propofitio- 
nis XV II. fubftituendo nimirum pro numero terminorum , fummam 
eorundem ; & profumma terminorum , fummam quadratorum; & pro 

< fumma quadratorum ; fummam cuborum ; &c. Sic pofità AI — 1, 
& Ip — o| 1, oporteat nos invenire fummam omnium Logarithmorum 


inde ab 1 ad o| 1. | 
o[oo5 Oo oeo166666 
doesecet zak = 


| 
0l000000033 0/000000002 


————————— 


am 
É --  oloog008366 brn o|000167168 
=M ——— 
—  O|o90167168 ! 
0004841198  — fummz omnium Log-orum, 


Hinc patet, quomodo. pródu&um continuum omnium à óad nume- 
rum datum Arithmeticé progredientium inveniri queat. Nam fumma 
Log-orum , eft Log-us produćti continui, 

Patet quoque ex prcedentibus , quo pacto Problema Mferfennianum, 
fi non Geometrice faltem in numeris , ad quotvis ufque locos folvi poffit, 
Atque hic jam-filum abrumpere cogor , tantifper dum otium pertexendi 
reliqua largiatur Deus. FINIS. 
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Sequitur 
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Prafatio. 


